
Chöông 4, 5. Phöông phaùp phaàn töû höõu haïn 

BAØI 1: Thieát laäp phöông trình bieán phaân (daïng bieán phaân) cuûa phöông 
trình vi phaân sau, xaùc ñònh phieám haøm baäc II: I(u) neáu toàn taïi: 
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b) Daàm treân neàn ñaøn hoài: 
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b, f: haøm cuûa x  (tuyeán tính) 
k = const. 
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BAØI 2: 
1) Cho phöông trình vi phaân vaø nhöõng ñieàu kieän bieân: 
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  u(0) = 0, u(1) = 1 
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a- Haõy tính nhöõng phaàn töû cuûa ma traän heä soá [B] vaø vector coät {F} 
theo phöông phaùp bieán phaân Ritz vôùi N tham soá, caùc haøm xaáp xæ 
laø ña thöùc. 

b- Tìm nghieäm xaáp xæ theo Ritz vôùi N = 2. 
 

2) Cho phöông trình vi phaân cuûa daàm goái töïa hai ñaàu chòu taûi troïng 
phaân boá ñeàu f = fo nhö sau: 
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Tìm nghieäm xaáp xæ theo Ritz vôùi hai tham soá theo 2 höôùng: 
a- Caùc haøm xaáp xæ laø ña thöùc. 
b- Caùc haøm xaáp xæ laøhaøm löôïng giaùc. 
Roài so saùnh vôùi nghieäm chính xaùc. 
 

3) Tìm nghieäm xaáp xæ theo Galerkin cuûa caùc phöông trình sau: 
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Trong ñoù: a, f, g laø nhöõng haèng soá 
 

BAØI 3: Tìm haøm noäi suy Lagrange baäc 3 cuûa phaàn töû: 
      1     2      3      4   
 
 
 
 
 

BAØI 4: 
 Tìm phöông trình phaàn töû daïng ma traän: 

[K(e)]{u} = {F} 
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BAØI 5: Coù phöông trình vi phaân treân phaàn töû maãu: 
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Haõy thieát laäp phöông trình phaàn töû vôùi tröôøng hôïp a, b, c, f laø khoâng 
ñoåi vaø laáy bieán chính laø xaáp xæ tuyeán tính. 
 
BAØI 6: Cho heä loø xo ñaøn hoài tuyeán tính. 
 Haõy tính caùc chuyeån vò U2, U2, U2, U2 vaø caùc löïc trong loø xo. Bieát Ki laø 
ñoä cöùng cuûa loø xo thöù i vaø K1 = K2 = K3 = K4 = K5 = K. Phaàn töû maãu vôùi 
nhöõng bieán chính vaø phuï nhö hình veõ. 
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BAØI 7:  Xaùc ñònh chuyeån vò taïi nhöõng maét daøn coù kích thöôùc vaø taûi troïng 

nhö hình veõ. Caùc thanh xieân coù tieát dieän ngang kaø A
2
2 , caùc thanh coøn laïi 

coù tieát dieän laø A. 
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BAØI 8:  Cho daàm nhö hình veõ. Tìm moment taïi C (duøng sô ñoà 2 phaàn töû). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
BAØI 9:  Xaùc ñònh löïc ñaët vaøo loø xo vaø ñoä luùn cuûa noù. Bieát ñoä cöùng K cuûa loø 

xo laø 3L
EJK = . (duøng 1 phaàn töû) 
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BAØI 10:  Cho heä nhö hình veõ: 
a- Thieát laäp phöông trình phaàn töû (daïng ma traän) ñaõ ñöôïc bieán ñoåi veà 

heä toïa ñoä toång theå. 
b- Heä phöông trình toång theå. 
c- Heä phöông trình ñeå giaûi (sau khi ñaõ aùp ñaët nhöõng ñieàu kieän bieân) 

ñoái vôùi chuyeån vò toång quaùt, löïc toång quaùt chöa bieát. 
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