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BAØI TAÄP CHÖÔNG III 
 

 
1. Thöû tìm hieåu baøi toaùn öùng suaát phaúng naøo ñöôïc giaûi bôûi haøm öùng suaát: 
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2. Thöû tìm hieåu baøi toaùn öùng suaát phaúng naøo ñöôïc giaûi bôûi haøm öùng suaát: 
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Aùp duïng trong mieàn: y = 0, y = d, x = 0, treân phía x > 0. 
 

3. Chöùng minh raèng:     ( ) ( )2 3 2 3 3 2 2
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laø moät haøm öùng suaát vaø haøm öùng suaát naøy giaûi cho baøi toaùn naøo khi aùp duïng cho 
mieàn: y = ±c, x = 0, treân phía x > 0.  
 
4. Haøm öùng suaát: 
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ñöôïc ñeà xuaát nhö laø lôøi giaûi cuûa 1 daàm (y = ± c, 0 < x < l) chòu taûi bôûi löïc tröôït doïc 
theo caïnh döôùi, caïnh treân vaø ñaàu x = l, khoâng chòu taûi. Trong tröôøng hôïp naøo thì lôøi 
giaûi naøy chöa hoaøn chænh? So saùnh bieåu thöùc öùng suaát vôùi keát quaû thu ñöôïc töø coâng 
thöùc keùo vaø uoán thuaàn tuùy. 

 
5. Xeùt moät daàm nhö hình veõ (hình 1) vôùi caùc ñieàu kieän bieân nhö sau: 

taïi x = L, y = 0:   u = v =0 
taïi x = L, y = ± c:  u = 0 
 
 
 
 
 
 
 
Chöùng toû raèng phöông trình ñoä voõng cho bôûi: 
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6. Cho daàm nhö hình veõ (hình 2) trong ñoù q = 0, chòu taûi troïng baûn thaân. Tìm bieåu thöùc 

cho caùc thaønh phaàn chuyeån vò u vaø v. Ñoàng thôøi tìm bieåu thöùc cuûa söï thay ñoåi beà 
daøy. 

 
 
 
 
 
 
 
7. Chöùng toû raèng neáu V laø 1 haøm ñieàu hoøa phaúng, nghóa laø thoûa phöông trình Laplace:  
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thì caùc haøm φ = xV, φ = yV, φ = (x2 +y2)V seõ thoûa phöông trình sau: 
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vaø laø nhöõng haøm öùng suaát. 
 
8. Chöùng toû raèng:    
 y y y y(Ae Be Cye Dye )sin( x)α −α α −α+ + + α    laø 1 haøm öùng suaát.  

Xuaát phaùt töø bieåu thöùc chuoãi cho öùng suaát trong taám baùn voâ haïn, y > 0, vôùi aùp suaát 
vuoâng goùc treân caïnh thaúng (y = 0) coù phaân boá:  
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chöùng toû raèng öùng suaát σx taïi moät ñieåm treân bieân laø öùng suaát neùn baèng vôùi aùp suaát 
taùc duïng taïi ñieåm ñoù. Giaû söû raèng öùng suaát tieán tôùi 0 khi y lôùn. 

 
9. Xeùt 1 daàm coù tieát dieän laø hình chöõ nhaät roäng nhö hình 3, ñöôïc duy trì ôû traïng thaùi 

bieán daïng phaúng baèng caùc löïc thích hôïp doïc theo caùc caïnh ñöùng. P laø löïc treân moät 
ñôn vò beà roäng treân 1 ñaàu cuûa daàm. Chöùng minh raèng caùc öùng suaát x y xy,  ,  σ σ τ  

gioáng nhö caùc keát quaû thu ñöôïc ôû muïc 3.3.1. (Giaùo trình Lyù Thuyeát Ñaøn Hoài – 
Tröông Tích Thieän). Tìm bieåu thöùc cho öùng suaát zσ  vaø veõ phaân boá cuûa noù doïc theo 
caùc caïnh cuûa daàm. Tìm bieåu thöùc cho caùc thaønh phaàn chuyeån vò u vaø v khi caùc 
thaønh phaàn theo phöông ngang ñöôïc coá ñònh taïi x = L. 
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